
Analízis1ABC, 1. gyakorló mintazh , 2012.02.28.

1. Bizonyítsa be, hogy minden a, b, c ≥ 0 valós szám esetén : (1 + a+ a2) · (1 + b+ b2) · (1 + c+ c2) ≥ 27abc.

2.Adott az A :=
{ √n− 2 + 5

2 ·
√
n− 2 + 3

∈ R
∣∣∣ 6 ≤ n ∈ N

}
halmaz. Korlátos-e ? Számítsuk ki supA, infA, minA, maxA-t ha

léteznek.

3. Milyen a ∈ R esetén lesz az f(x) :=

 a− x+ 1 (0 ≤ x ≤ 1)

1 + (x− 2)2 (1 < x ≤ 2)
függvény invertálható ?

Mi lesz ekkor Df−1 , Rf−1 , ill. f−1(x) (x ∈ Df−1)?

4. A de�níció alapján határozzuk meg a

lim

(
1− 2n2 − n

3n2 + n+ 1

)
határértéket.

5. Adottak az xn := (
√
n2 + n+ 1− n) és yn :=

(2n+1 − 3n

n+ 3n+1

)
, (n ∈ N) sorozatok.

i) Határozza meg a lim(xn), lim(yn) határértékeket.

ii) Mit tud mondani a lim
(2 · xn + 1

3 · yn + 1

)
határértékr®l ?
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