8. óra
ZH eredményem 38 pont 4-es
Részpontok: 4 2 10 7 10 2 3 (A csoport)
Feladatok megoldása
1A
H H H I H
1B
H H H I I
2A
Ö, benne van.
2B
L, benne van.
3A
x1=7 x2=-2 x3=3
3B
x1=2 x2=-3 x3=1 x4=0
4A
1024, bizonyítani kell indukcióval!
4B
3
5A
3
5B
ABA=I
Mivel a szorzat rangja kisebb ⇒ rank(A)=rank(B)=n
6A
3×2-esnek a rangja max 2, b-nek is ⇒ M-nek is. A felírt mátrix rangja viszont 3, ezért nem írható fel.
6B
2kn féle lehet. A felében van 1 2kn-1
7A
a11 ..ank
b11..bnk
Összeszorozva cii=∑aiibii
AB esetén ∑∑ aij bji
BA esetén ∑∑bji aij
A két összeg ugyan az lesz.
7B
Egyszerű mátrixszorzás
A négy él közepe -1-szeresére változik, a többi marad változatlan.
Determináns-számolás
Permutációk 1, 2, 3…n → i1, i2, i3…in
2×2: ad-bc
3×3: aei+bfg+cdh-ceg-afh-bdi
4×4: már 24 tag szerepelne.
n×n-es mátrix determinánsa:

I az inverziók száma (hány pár van fordított sorendben)
1A
1B is ilyen. Felsőháromszög mátrix. Egyetlen nemnulla tagja az átlóbeliek szorzata: 1*-1*1=-1
Alsóháromszög, diagonális háromszög is ugyanígy. Áltó elmeinek szorzata.
1C
0+6-6+0+0+0=0
Determináns néhány tulajdonsága
Két sor cseréjével a determináns (-1)-szeresére változik.
Ezért, ha A két sora egyforma, akkor a determináns 0. (Mert csak 0 lehet önmagának (-1)-szerese.)
Ha van csupa 0 sor vagy oszlop, akkor is 0 a determináns. (Mert minden tagban lesz 0.)
Ha két mátrix egy sorát/oszlopát összeadjuk, akkor a két mátrix determinánsa összeadódik.
Ha egy mátrix egy sorát beszorzom k-val, akkor a determinánst és k-val szorzom.
Ha az A mátrix i-edik sorának többszörösét hozzáadom a j-edik sorához, akkor a determináns az eredeti mátrix és az új mátrix determinánsának összege. (???) (De az új mátrix determinánsa 0, mert két egyforma sora van.) Tehát a determináns nem változik.
5A
1. sort kivonom a többiből.
Stb. stb, rref, míg felső háromszög mátrix lesz.
5B
Mivel leosztottam 2-vel és 3-mal, akkor a determináns 2*3*-osára változik. És volt egy sorcsere is, tehát -6*determináns. Ami -4 lett, tehát a végeredmény 24.
Más megoldás: oszloppal is lehet. (lapon) Így 3*(2*2*2)=24 a megoldás.
Vagy tovább megyünk 2 db sorcserével (lapon), hogy alsó háromszög mátrixot kapjunk. A két sorcsere (-1)*(-1)=1 tehát nem változtat előjelet. Az átlóban 2, 1, 2 2 áll, a leosztás miatt szorozzuk 3-mal, így: 3*2*2*2=24.
7A
Két oszlopa ugyan az, ezért 0 a determináns.
7B
Ez felső háromszög mátrix. 1*2*3*4=24
7C
Nem négyzetes, nincs determináns.
7D
0 oszlopa van, ezért a determináns 0.
7E
Felső háromszög mátrixxá alakítjuk, de nem a főátló mentén! Figyelni kell a permutációkra (oszlopcserékkel felső háromszög mátrixxá alakítható).
De mivel az átlóban van egy 0, nem számít, a determináns is 0 lesz.
7F
Alsó háromszög mátrix a mellékátló mentén.
(-1)I*a1n*a2n-1*an1
Páros vagy páratlan permutáció? n n-1 n-2 … 2 1
[bookmark: _GoBack]Az előjel n-től függ.
Inverziók száma:  Esetek:
n=4k páros
n=4k+1 páros
n= 4k+2 páratlan
n=4k+3 páratlan
Kifejtési tétel alapján is lehet.

