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A vizsgakkal kapcsolatos tudnivalék:
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o A vizsgdkra az ETR-ben kell jelentkezni.

o A vizsgak rendje: Mindegyik vizsga reggel 8 6rakor 75 perces irasbelivel kezdddik.
Ezen a definicidk és a tételek ismeretét ellenorizziik. 15 kérdést kapnak, amibol
legaldbb 8-nak a PONTOS megvalaszolasa sziikséges. Ezenkiviil az alabb fel-
sorolt, normal médon szedett tételek egyikét is megkapjak és le kell irniuk bi-
zonyitassal egyiitt. Ha legfeljebb 7 kérdésre tudnak valaszolni, vagy a bizonyitasos
tételt nem tudjak megfeleléen, akkor a vizsgajegy 1-es. Ha mindkét rész sikertil,
akkor a vizsgajegy 2-es vagy 3-as. Aki 3-as jegyet kap és javitani szeretne, az meg-
teheti az frasbeli utan kezdodé szobeli vizsgan, az alabbi vastagon szedett tételek
egyikét kell bizonyitania.

e Utovizsgazni barmelyik idopontban lehet. Az ETR-ben ekkor is kell jelentkezni.
Az uv is a fentiek szerint zajlik.

. A Bernoulli-egyenl&tlenség.
. A szamtani és a mértani kozép kozotti egyenlotlenség.
. A valds szamok Dedekind-féle axiémarendszere (testaxiomak, rendezési axiémak, tel-

jességi — vagy Dedekind-féle — axiéma). A természetes szamok halmaza (N). A teljes
indukcié elve.

. A szuprémum elv: szamhalmaz maximuma, minimuma, korldtossaga, a szuprémum

elv, a szuprémum definicidja, ekvivalens atfogalmazas, a teljességi axioma ekvivalens
a szuprémum elvvel, infimum.

. Az archimédészi tulajdonsag és a Cantor tulajdonség.
. Halmazok, relaciok és fiiggvények.
. Valés sorozat fogalma. Elemi tulajdonsagok. Konvergens és divergens sorozatok. So-

rozat hatarértéke. A hatarérték definicigjanak egyszerti kvetkezményei.

. A rendezés és a limesz kapcsolata. Monoton sorozat hatarértéke.

. Nullasorozatok. Miiveletek nullasorozatokkal. Miiveletek konvergens sorozatokkal.
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Rendezés és miiveletek az R halmazon. A mfiveletek és a hatarérték kapcsolata.
Minden sorozatnak van monoton részsorozata. A Bolzano—Weierstrass-féle kivalasztasi
tétel.
A Cauchy-féle konvergenciakritérium.
Pozitiv szam m-edik gyokének el6allitasa rekurziv médon megadott soroza-
tok hatarértékével.
A geometriai sorozat hatarértéke. Az e szam bevezetése az (1 + 1/n)" (n € N) soro-
zattal.
Az (/a,n € N), (/n,n € N), (n*¢",n € N), (a"/n!,n € N), (n!/n",n € N) sorozat
hatarértéke.
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Végtelen sor fogalma, konvergencidja, dsszege. A Cauchy-féle konvergenciakritérium.
A konvergencia egy sziikséges feltétele.

. .. o 1 .
Nevezetes sorok: a geometriai sor, a teleszképikus sor, a ) =5 sor, a harmonikus sor.

[e.9]

Az e-re vonatkozd e = ) % eloallitas. Az e irraciondlis szam. 2,6 < e < 2,8.
k=0

Pozitiv tagu sorok konvergencidja. Az 6sszehasonlité kritérium.

A gyok- és a hanyadoskritérium.

Leibniz-tipusi sorok értelmezése, konvergencidja, hibabecslés. A )’ #
sor.

Abszolut konvergens sorok.

Tizedes tortek.

Végtelen sorok atrendezése.

Végtelen sorok zardjelezése.

Végtelen sorok szorzasa.

Abszolut konvergens sorok szorzasa. Mertens tétel.

Fiiggvénysorozatok és fliggvénysorok, konvergenciahalmaz, hatarfiiggvény, osszegfiigg-
vény. Hatvanysorok. Definicié, példéak.

A Cauchy-Hadamard-tételek. Analitikus fiiggvények.

Nevezetes hatvanysorok: az exp, sin, cos, sh, ch értelmezése és alaptulajdonsagaik.
Torlodasi pont fogalma. Példak. Fliggvény hatarértéke. A hatarérték egyértelmii.
Specidlis esetek.

Az atviteli elv. A kozrefogasi elv. A miiveletek és a hatarérték kapcsolata. Egyoldali
hatarértékek.

Nevezetes hatarértékek: hatvanyfiiggvények, reciprok fiiggvények, polinomok, racionélis
tortfliggvények, analitikus fiiggvények, 916131(1) S‘% = 1, monoton fliggvények.
Folytonossag, szakadas. A folytonossag és a hatarérték kapcsolata. A folytonossagra
vonatkozé atviteli elv. Miveletek folytonos fliggvényekkel (alapmiiveletek, kompozicid).
Monoton fiiggvény szakadasi helyei.

Korlatos zart intervallumon értelmezett fliggvény korlatos is. A Weierstrass-
tétel.

Bolzano tétele és kovetkezménye.



